
Ejercicios de Cálculo
Relación de problemas de funciones de variable vectorial

1. Determinar el dominio de las siguientes funciones de dos variables reales y cal-
cular el límite de cada una de ellas en (0,0) :

a) f (x,y) =
x2− y2

x2 + y2 ;

b) f (x,y) =
x y

x2 + y2 ;

c) f (x,y) =
x2 y2

x2y2 +(x− y)2 ;

d) f (x,y) =
x2y

x4 + y2 ;

e) f (x,y) = x sen
1
y

.

f ) f (x,y) = (x+ y2)sen (
1
xy

);

g) f (x,y) =
y

x+2y
;

h) f (x,y) =
x3 + y3

x2 + y2 ;

i) f (x,y) =
2xy2

x2 + y2 ;

j) f (x,y) =
x3− y3

x2 + y2 ;

k) f (x,y) =
x2 + y2√

x2 + y2 +1−1
;

l) f (x,y) =
x3 y3

x2 + y2 ;

m) f (x,y) =
x y√

x2 + y2
;

n) f (x,y) =
x2

x+ y
,∀(x,y) ∈ R2 ,x 6=−y;

ñ) f (x,y) = x y
x2− y2

x2 + y2 ;

o) f (x,y) = x sen
x
y

;
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p) f (x,y) =
x2 + y√
x2 + y2

;

q) f (x,y) =
x4 +2x2y2 +3xy3

(x2 + y2)2 ;

r) f (x,y) =
x|y|√
x2 + y2

.

2. Estudiar la continuidad de las funciones f1, f2 : R2 → R definidas por:

f1(x,y) =


x2y

x2+y2 , (x,y) 6= (0,0)

0, (x,y) = (0,0)

f2(x,y) =


sen (xy), (x,y) 6= (0,0)

0, (x,y) = (0,0)
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